CO SO TO PO (base of topology)

Cho (X, 7) 12 mot khong gian td pd, co sd t6 po, hay con dudc goi tit 1a
co s, clia to pd 7 1a mot ho B gdm mdt sb tip con mS clia X ma moi tip
md ctia X déu 13 hop ctia mot sd tap thudc B.

Chu ¥ ring co sé ciia mot to pd khong phai duy nhit. Nhiing cd sé dugc
quan tAm thudng 12 ho gdm mot s6 tap md dic biét, d& mo td ma tir d6 van
c6 thé xdc dinh hoan toan t6 po ciia khong gian. Mot vi du don gian 1a tap
hop tit ci cac khoang mé c6 dang (a, b) trén dudng thang thuc R 14 co sé
cua td po tu nhién trén d6 vi mot khoang md 1a tap hop mé va mot tap hgp
con md bt ky ctia R déu bang hop ctia mot ho cac khoang md. Mot vi du
khdc 12 td pd rdi rac trén mot tip X. Ta c6 thé chon co s& 1a ho gom tat ca
cac tap chita mot phan ti. Hién nhién day 13 co sé vi moi tp con A déu c6
thé viét dudi dang A = Uzea{x}.

Cho X 1a mot tap hop (chua c6 cau tric td pd) va B 1a mdt ho cic tap
con cia X. Mot cau hdi 1a: lidu c6 tdn tai mot td pod 7 trén X ma nhan B 1a
mot co s? PE cau tra 181 1a cd, B can thda man mot sb tinh chat nhat dinh.
Tt d6 dan dén dinh nghia sau.

Mot ho B cac tap con cua mot tap hop X dudc goi l1a mot co sd trén X
néu né thdéa man hai diéu kién sau:

e Ho B phu X, ticla X = UpepB,

* V6i hai tdp B, By bét ky ctia ho B vai mdt phan tif x tlly y trong
By N By, luon ton tai B € Bsaochoz € B C By N Bo.

Khong khé dé chiing minh ring néu B 13 co sé clia mot to pd 7 trén X
thi n6 thda man hai diéu kién trong dinh nghia trén. Theo chiéu ngudc lai,
ngudi ta chiing minh dudc ring néu B 1a mot co sé trén tap X, thi ho T3
gdm tap réng va tit ca nhiing tip c6 dang hop cia mot sd tip cia B xdc
dinh mot t6 pd trén tdp X va B 1a mot ¢d s cua to pd nay. To pd T trén X
dugc goi la 16 po sinh boi B.

Vi du.

 Nhu da néi & trén, ho I' = {(a,b) C R | a < b} théa man hai diéu

kién trong dinh nghia va do d6 xac dinh mot ¢d sd trén R. Ho nay sinh
ra to po tu nhién trén R. Hocon I" = {(a,b) C R | a,b € Q,a < b}
cling 1a mét ¢d sé trén R va cling sinh ra td po tu nhién trén R.



« Ho gom céc tap chi c6 mot diém P = {{z} | x € R} 1a mdt c0 s6
trén R va sinh ra td pd rdi rac trén d6. Mot cd s6 khac trén R 1a ho
Y. ={[a,b] C R | a < b} ciing sinh ra té pd rdi rac trén R.

* Ho B = {[a,b) C R |a < b} lamdt co sd trén R va to pd S ma nd
sinh ra dugc goi la 16 pd gidi han dudi. to pd gidi han dudi min hon
to pd tu nhién trén R vi moi khodng m& déu 13 hdp clia mot ho cac
khoéang nita mé: (a,b) = U;?:N[a — 1,b), v6i N di 16n. Khong gian
(R, S) dudc goi la duong thang Sorgenfrey.

e Ho B = {(a,b) x (¢,d) CR?|a < b,c < d} 1a mdt ¢ sG trén mat
phang R? va n6 sinh ra td po tu nhién trén R2.

e Xét tap cac sb6 nguyén duong Z". Piat U,(b) = {b+na € Z* | n €
7). Khi d6 ho

B=A{U,b)|abeZ", ged(a,b) =1}

12 mot co s trén Z* va td pd sinh bdi né dudc goi 12 t6 pod s6 nguyén
16 cung nhau.

e C6 dinh mot s6 nguyén t6 p. Pit U,(n) = {n + \p® : X\ € Z} trong
d6 a,n la cic sb nguyén va a khdng am. Khi d6 ho B = {U,(n) |
a,n € Z,a > 0} 1la mot cd sG trén Z va td pd sinh bdi ho nay duge
goi la to6 po p-adic trén Z.
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