DANG PA TUYEN TINH (multilinear form)

Cho F la khong gian véc td trén truong K.

DPinh nghia. Ta goi 4nh xa f: E" — K 1a dang n-tuyén tinh trén E néu f

thoa man nhiing diéu kién sau véimoii = 1,...,n, v6i moi c € K:
f(J?l, e L1, X5 +yi7xi+17 NN ,Jjn) = f(l’l, ey Li 1, X4, iy 1y - - - ,Jjn)
—l_f(xla"'axi—17yiaxi+17"'7$n)7
flxy, oo i1, T a1y oo Tp) = Cf (T, oo i1, Ty Tt 1y - -+ T

Nhiing diéu kién trén c6 nghia f 1a dang tuyén tinh trén thanh phan thit
i clia tich dé cac E".

Vi du. Dang 2-tuyén tinh trén E chinh 12 dang song tuyén tinh trén £2.

Néu F 1a mot khong gian véc to hitu han chiéu thi moi dang n-tuyén
tinh f trén E déu c6 thé mo ta dudc bang mot hé hitu han céc gid tri cia f.

Chom = dimFE va S = {z,...,%y,} 12 mdt cd sé cia E. Anh xa
f: E" — K la dang n-tuyén tinh khi va chi khi f c¢6 dang

m

flxy,. ., x,) = Z Ca(1),...w(n)Ar (1)1 ** Cr(n)ns
m(1)=1 m(n)=1

v6i moi t6 hgp tuyén tinh z; = ay;21 + - + amj2m, j = 1, ..., n, trong d6
Cx(1),....w(n) 12 MOt phan t tuy y trong K. Khi do, ta co

fZr)s - Zem) = Ca(1),m(n)s
v6i moi chi s6 7(1),...,m(n) € {1,...,m}.
Vidu. Anhxa f: K" — K la dang n-tuyén tinh khi va chi khi f c¢6 dang
flay,...,a,) =cay---ay,

trong d6 ¢ 12 mot phan ti tuy y clia K.



Dang n-tuyén tinh f trén E dudc goi 12 thay phién néu
fx, .o x, o miy e xn) = —f(2n, oo, Ty T, )
khi ta trdo cip phan ti i # j véimoi i, j = 1,...,n.

Vi du. Dang 2-tuyén tinh thay phién chinh 1a dang song tuyén tinh thay
phién.

Néu F 1a khong gian véc to n-chiéu, ta c6 thé md ta tudng minh moi
dang n-tuyén tinh thay phién qua mot gia tri duy nhat.

Cho S = {z1,...,2,} lamot co s6 ctia E. Anh xa f: E" — K 1a mot
dang n-tuyén tinh thay phién khi va chi f c6 dang

flo,...,2,) =c Z SigN(7)ar(1)1 * * * Qr(n)ns

TES),
v6i moi t6 hop tuyén tinh Tj=aijz1+ -+ ap;z,, j=1,...,n, trong do
¢ la mot phan td tuy y trong K, S, 1a tap cac hoan vicidaday so 1,...,n va
sign(7) 1a dAu cta hoén vi 7. Khi d6, ta c6 f(21,...,2,) = c.

Cong thuc trén dudc goi la cong thiic Leibniz. NO dugc dung trong dinh
nghia khai niém dinh thuc.
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