PIEM CUC BIEN (extreme point)

Céc diém cuc bién c6 vai trd quan trong trong viéc biéu dién céc tap 1i.
Céc phuong 4n cuc bién - tiic 1a cdc di€ém cuc bién cla tap rang budc - dudc
st dung nhiéu trong quy hoach tuyén tinh, dic biét 13 trong thuit todn don
hinh cua G. B. Dantzig.

TAP LOI TRONG CAC KHONG GIAN HUU HAN CHIEU

Cho D C RR" 1a tap 15i khac réng. Diém x € D dudc goi 12 mot diém
cutc bién (an extreme point) ciia D néu khong ton tai doan thang nao thudc
D ma c¢6 chifa x & mién trong ctia né. Diéu nay cé nghia 13 khong ton tai
y,z€ Dvat e (0,1)saochox = (1 —1t)y+tz.

Tam gi4c trong R? c6 3 di€ém cuc bién 1a ba dinh ctia né. Khdi i dién
trong R? c6 4 diém cuc bién 1a bdn dinh cia né. Tap diém cuc bién cla tap
hop

2 2
Ty
A= {$=($1,$2)€R2-—+b22§1} (a,b>0),
(phan mit phang giéi han bdi mot hinh elip) 1a tap diém bién cta no:
2 2
{:1: = (z1,79) € R? : —|— ﬁ — 17 . N6i riéng ra, A c6 vo s6 diém cuc
bién. Tap 16i B := {:1: = (z1,22) € R? : 25 > 2?} c6 tdp diém cyc bién

khong gi6i ni: {x = (z1,22) € R? : xy =2t }.

Pinh ly bic¢u dién tap 16i compact Cho R" la mét tdp 16i compact khdc
rong. Khi do, D = co (extr D), é dé extr D la tdp diém cuc bién ciia D va
co Q2 ky hiéu bao 16i ciia ). Néi cdch khdc, méi diém cua D déu co thé biéu
dién duoc dudi dang mot t6 hop 10i ciia cdc diém cuc bién ciia D.

Theo dinh nghia, phuong cuc bién (an extreme direction) cia mdt tap
16i 12 mot dién (a face) — xem muc "Dién cua tip 16i" — c6 dang nia dudng
thang ctia nd. C6 thé bidu dién mot tap 16i dong dudi dang bao 16i cuia tap
cac diém cuc bién va cdc phuong cuc bién cta nd, néu nhu tap 15i déng da



cho khong chifa mot dudng thang nao. Nhu mot vi du minh hoa cho két qua
nay, c6 thé xét tap 16i

C = {$:($1,$2>ER2 s < 1, 3:2233%},

va dé€ y rang:
(@) extrC' = {z = (z1,22) € R? : 11 <1, zp = 1},
(b) C' c¢6 modt phuong cuc bién la nita dudng thang

{x:(xl,x2)€R2 s =1, x221}.

TAP LOI TRONG CAC KHONG GIAN VO HAN CHIEU

Khai niém diém cuc bién trinh bay & trén van ap dung dugc cho cac tap
16i trong khdng gian t6 pd tuyén tinh bt ky. Ky hiéu extr D van dudc st
dung d€ chi tap di€m cuc bién ctia mot tap 16i D.

Dinh ly Krein-Milman Cho X la mot khong gian t6 poé tuyén tinh 16i dia
phuong Hausdorffva D C X la mot tdp 16i compact khdc rong. Khi do, ta
c6 D = ©o (extr D), d do co Q) ky hiéu bao 16i dong ciia ) (tiic la bao déng
cua bao 16i cia D). Noi cdch khdc, méi diém ciia D déu co thé biéu dién
dugc dudi dang gidi han cia mot day cdc té hop 16i cua cdc diém cuc bién
cua D.
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